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И4 В. В. Тихомиров 

Тп, от, й'+1"(/: X) — ^ iTn+m, m,k(f'' х) ~ Тп, m, k(f> x)l + Tn+m< m< k{f; х), 

к = 1, 2,... , позволяющие на отрезке [0, 1] осуществлять приближение функции 
f (х) £ С'4*+6) [0, 1], по крайней мере, со скоростью ljnk+2, л->-«>. 

При получении основных результатов работы используется следующая 
Лемма. Если f (х) б C(2ft+4) [0, 1] (k = 0, 1, 2,...), то р« (л-) в разложении 

Вороновской представимо в виде 
Й + 1 

/ = 1 
где 

<Pl (•*) = 3 , Л, 1 (•*) + ^j Л , 2 (*)> 

2 (/+1) 

S /1J) (х) 
Tj— Aj, y_ (/+1) (л-), г = 2, * + 1, 

а А3, 1 (л:), А^,2(х), Ajj^^+l^(x) суть некоторые полиномы, не зависящие от п, 
?n,k (х)->0 равномерно относительно х на [0, 1] при я->оо. 

Основные результаты работы приводятся в теоремах 1 и 2. 
Т е о р е м а 1. Если f (х) б Фк+$ [О, 1] (k = 1, 2,...), то в любой точке х 6 [0,1] 

/• ч / ч ?г W т •/ л ч f/\,r 1\кШК(Х) , , , .* , . Уй+1 W , 'n,m,k+i ^,OT,A+.(/ ;^)=/W + ( - i ) f e - ^ r + ( - i ) f t + , - ^ F - + ^ , 

РГ* (•*) 

где <fk(x), ?{+ 1 (x)fC [0, 1], я р ( •*)»?* (л) равномерно относи-
Tn,m,k+l Tn,m,k+\ 

тельно х на [0, 1] стремятся к нулю при л->оо, т — некоторое фиксированное 
натуральное число. 

З а м е ч а н и е . Если /(х) есть полином степени р, то при любом целом поло­
жительном k >jP 

Тп.т, k+Af; x) =f(x) и т*п<т 1 Й + 1 ( / ; *)=/(.*) 
для всех я = 1, 2, ... и любого целого фиксированного да > 1. 

Т е о р е м а 2. £сла / {х) 6 С<4й+6) [0, 1] (* = 1, 2,...) и 9ft (*) лочлш всюду 
иа [0, 1] отлична от нуля, то для любого сколь угодно малого с > 0 существует 
такое замкнутое множество £С[0 , 1] меры больше 1—s и такие номера 
М(а, р) = [4р/а] + 1 (лод [а] понимается целая часть а) и TV (а, /и), где 

а = inf { | <fk (х) | }, а > 0; Р = sup { | tpft+, (х) | }, 

что при любом целом фиксированном т > М (а, Р) будут иметь место следую-
щие неравенства: 

I Т„, т. k+i (/ ; •*) — / (*) I < I Tn, m, ft+1 (/ ; X) — Г*, Ш] ft+1 (/ ; л:) | 

для всех п> N(a, m) и всех х£Е; 
I *•«. т, А+1 (/; *)-/(*) КI г„, т> *+, ( А х) - Tl m< k+l (/; *) | 

для всех п> N(a, m) и всех х£Е. 
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В заключение следует отметить, что самим С. Н. Бернштейном был предложен 
оператор 

<?„(/; *>- J] [/(* ) - £ i | r i l / W ( ? ) ] c ? , J C a-*>"•*•. *б'[о. 1] 
nti=«0 

([3], с. 89), сходящийся к /(л:)£СМ [0, 1] по крайней мере со скоростью 1/я2, 
л—>оо. Но, как нетрудно заметить, этот оператор является менее удобным для 
применения (в нем участвуют вторые производные в заданных узлах), чем указан­
ные ранее. 
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